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EX.3.2 ค  แนะแนวทางทาํแบบฝึกหัด  คณติศาสตร์เพิม่เติม  ม. 3  เล่ม 2 

บทที ่ 3  วงกลม 

แบบฝึกหัด  3.2 ค  มุมในส่วนโค้งของวงกลม 
 

1.   
     

 
     

 สร้างเพ่ือการพสูิจน์  ลากส่วนของเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂  และ  𝑂𝑂𝑂𝑂  

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝑂𝑂�𝑂𝑂 = 2𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑂𝑂  

 

 

 

 

2)  𝑂𝑂𝑂𝑂�𝑂𝑂 = 2𝑂𝑂𝐷𝐷�𝑂𝑂  

3)  2𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑂𝑂 = 2𝑂𝑂𝐷𝐷�𝑂𝑂  

4)  𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑂𝑂 =  . .  . .  ..   

1)  ผลจากการสร้างเพื่อการพิสูจน์ และ ทบ.  

    ในวงกลมเดียวกนั  มุมท่ีจุดศูนยก์ลาง  จะมี 

    ขนาดเป็นสองเท่าของขนาดของมุมในส่วนโคง้ 

    ของวงกลมท่ีรองรับดว้ยส่วนโคง้เดียวกนั 

      ( ส่วนโคง้  𝑂𝑂𝑂𝑂 ) 

2)  เหมือนขอ้ 1) 

3)  จากขอ้ 1) และขอ้ 2) และสมบติัการเท่ากนั 

4)  ………………………………………….. 
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2.   

 

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑂𝑂 = 𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 = 500  

 

2)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 = 𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 = 500  

 

 

3)  𝑂𝑂�̂�𝑂𝐷𝐷 = 260  

4)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝑂𝑂 = 𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 + 𝑂𝑂�̂�𝑂𝐷𝐷  

5)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝑂𝑂 =  . .  . . +  . .  ..   
     𝐵𝐵�̂�𝑂𝑂𝑂 =  . .  ..  
 

1)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และการเท่ากนัของ 

     มุมแยง้ 

2)  ผลจาก ทบ. ในวงกลมเดียวกนั  มุมในส่วนโคง้ 

     ของวงกลมท่ีรองรับดว้ยส่วนโคง้เดียวกนั 

     จะมีขนาดเท่ากนั 

3)  จากโจทยก์าํหนดให ้  

4)  จากโจทยก์าํหนดให ้  

5)  แทนค่า จากขอ้ 2) และขอ้ 3) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



3 
 

3.   

 

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂�̂�𝑂𝐵𝐵 = 680,𝑂𝑂𝐷𝐷�𝑂𝑂 = 400  

2)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 = 𝐷𝐷�̂�𝑂𝑂𝑂  

3)  𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝐷𝐷�𝑂𝑂 = 400 

 

    

4)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝑂𝑂 + 𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑂𝑂 + 𝑂𝑂�̂�𝑂𝐵𝐵 = 1800  

5)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝑂𝑂 = 1800 − 𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑂𝑂 − 𝑂𝑂�̂�𝑂𝐵𝐵  

6)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝑂𝑂 = 1800− . .  . .−  . .  ..   
7)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝑂𝑂 =  . .  . .  ..    
8)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 + 𝐷𝐷�̂�𝑂𝑂𝑂 = 𝐵𝐵�̂�𝑂𝑂𝑂 =  . .  . .  ..   
9)  2𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 = ..  . .  ..   
    

        𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 =  ..  ..  ..
2 =  . .  . .  ..  

    

10)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 = 𝐵𝐵𝑂𝑂�𝐷𝐷 

 

 

 

11)  ดงันั้น  𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 =  . .  . .  . .  องศา 

1) โจทยก์าํหนดให ้  

2) โจทยก์าํหนดให ้  

3)  ผลจาก ทบ. ในวงกลมเดียวกนั  มุมในส่วนโคง้ 

     ของวงกลมท่ีรองรับดว้ยส่วนโคง้เดียวกนั 

     จะมีขนาดเท่ากนั  (รองรับดว้ยส่วนโคง้ AC ) 

4)  ผลบวกของมุมภายในรูปสามเหล่ียม 

5)  จากขอ้ 4) 

6)  แทนค่า จากขอ้ 1) และขอ้ 3) 

7)  จากขอ้ 6) 

8)  จากขอ้ 2) และขอ้ 7) และผลบวกของมุมยอ่ย 

9)  ผลจากขอ้ 8)  

 

   

10)  ผลจาก ทบ. ในวงกลมเดียวกนั  มุมใน 

       ส่วนโคง้ของวงกลมท่ีรองรับดว้ยส่วนโคง้ 

       เดียวกนัจะมีขนาดเท่ากนั  

       (รองรับดว้ยส่วนโคง้ BD ) 

11)  แทนค่า จากขอ้ ต) 
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4.   

 

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝐷𝐷�𝑂𝑂   

 

 

2)  𝐵𝐵�̂�𝑂𝐷𝐷 = 𝐵𝐵𝑂𝑂�𝐷𝐷  

 

 

3)  𝑂𝑂𝑋𝑋�𝐵𝐵 = 𝑂𝑂𝑋𝑋�𝐷𝐷   

 

4)  ∆𝑂𝑂𝐵𝐵𝑋𝑋~∆𝑂𝑂𝐷𝐷𝑋𝑋     

 

5)  
𝐵𝐵𝐵𝐵
𝐷𝐷𝐵𝐵

= 𝐴𝐴𝐵𝐵
𝐶𝐶𝐵𝐵

                    

 

6)  𝐵𝐵𝑋𝑋 ∙ 𝑂𝑂𝑋𝑋 = 𝐷𝐷𝑋𝑋 ∙ 𝑂𝑂𝑋𝑋 

 

1)  ผลจาก ทบ. ในวงกลมเดียวกนั  มุมในส่วนโคง้ 

     ของวงกลมท่ีรองรับดว้ยส่วนโคง้เดียวกนั 

     จะมีขนาดเท่ากนั  (รองรับดว้ยส่วนโคง้ AC ) 

2)  ผลจาก ทบ. ในวงกลมเดียวกนั  มุมในส่วนโคง้ 

    ของวงกลมท่ีรองรับดว้ยส่วนโคง้เดียวกนั 

    จะมีขนาดเท่ากนั (รองรับดว้ยส่วนโคง้ BD ) 

3)  เป็นมุมตรงขา้มของเส้นตรงตดักนั  

     มีขนาดเท่ากนั 

4)  ……………………………………………. 

    (พิสูจน ์ขอ้ 1) 

5)  ……………………………………………. 

     (พิสูจน ์ขอ้ 2) 

6)  ผลจากขอ้ 5) และกฎการคูณไขว ้

     (พิสูจน์ ขอ้ 3) 

 


